
Poziom I 

Zadanie 1. 

Wykazad, że dla każdej liczby całkowitej dodatniej n liczba 9𝑛 ∙  9𝑛 + 1 + 1 jest złożona. 

Zadanie 2. 

Dwa okręgi są zewnętrznie styczne w punkcie P. Wykazad, że jeśli przez punkt P 

poprowadzimy dowolną sieczną, to przetnie ona okręgi w takich punktach, różnych od P, że 

styczne poprowadzone do okręgów w tych punktach są równoległe. 

Zadanie 3. 

Wykazad, że istnieją co najmniej dwie naturalne potęgi liczby 2 takie, że ich różnica jest 

podzielna przez 1000. 

 

 

 

Poziom II 

Zadanie 1. 

Na trójkącie równobocznym ABC opisano okrąg. Na tym okręgu obrano dowolny punkt P. 

Uzasadnid, że jeden z odcinków PA, PB, PC ma długośd równą sumie długościdwóch 

pozostałych. 

Zadanie 2. 

Dla jakich naturalnych n wyrażenie  
𝑛−37

𝑛+43
 jest kwadratem liczby wymiernej. 

Zadanie 3. 

Wykazad, że wyrażenie W=
1

𝑥−𝑦
+

1

𝑦−𝑧
+

1

𝑧−𝑥
 jest dodatnie dla wszystkich liczb x, y, z takich, 

że x>y>z. 

 

 

 

 



Poziom III 

Zadanie 1. 

Uzasadnid, że żadna z liczb postaci 2𝑛+1 + 5𝑛 , gdzie n jest liczbą całkowitą dodatnią, nie jest 

liczbą pierwszą. 

Zadanie 2. 

Wykazad, że jeśli w trójkącie ABC kąty wewnętrzne spełniają warunek =3α,to wtedy 

długości boków spełniają warunek 
𝑐2

(𝑎−𝑏)2 =  
𝑎+𝑏

𝑎
 

Zadanie 3. 

Zbadaj, czy liczba    5 +  3 +  5 +  3 + ⋯   jest mniejsza od 3. Odpowiedź dokładnie 

uzasadnij. 


